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对于正整数 !!!"’$’%&’()* 幂函数 "#5!6定义为最小的正整数 $ 使得 ! 整除 $$" 本文在研究数列7"#8!9:性质的基础上!通过
对 "#5!9的一次均值及其渐近公式#无穷数列 "#5!9的收敛性及其相关的恒等式#方程 "#5!(9+!5!95(+0. 1. 29的可解性$!5!9为 +,-*% 函
数%及其所有的正整数解等相关问题的讨论!应用解析方法研究了 "#5!9的 ( 次方幂的分布性质" 针对任意的实数 )%2#给定的实数
(!*"(;<!*%<$!及对所有的素数 &#任意的正数 " 和 ./*#$&& 0*1$2函数!给出并证明了其相应的渐近公式&对于任意的实数 !%3及
给定的实数 (!;< 的情况!也给出并证明了其相应的渐近公式&对于任意的实数 )%2 及给定的实数 *%<!其相应的渐近公式也一并

给出并加以证明" 由此!给出
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!* "(;<!*%<$的渐近公式" 在 *+<!(+0=(!情况下!以及 (+0. 1. 2 且 #519+$1=>!

!839+$3=?<情况下!可以看出该定理是对相关结论的进一步推广"
幂函数&(次方幂&渐近公式
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!"!!""!#!"!#""$#!"!%""&#$% 在文献’()中#*+ ,-./.01.234
提出研究数列5!"!#"6的性质% 关于这个问题文献’7)8’&)已做
了初步的研究#获得一些重要结论%其中文献’7)研究了 !"!#"
的一次均值#得到了渐近公式
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文献’:)研究了无穷数列 !"!#"的收敛性#给出了恒等式

"

#"(
& !!(""!#"

!!"!#’""( "

7(9(
!7(!("#!(" ’"(;7

7(9(
!7(!("$!(" !

7(!(
&( ’":

7(9(
!7(!("$!(" !

7(!(
&( 9 :(!(

<( ’"&;

’
)
)
)
)
)
)
)
(
)
)
)
)
)
)
))
*

=

其中#>4!("?(% 文献’&)研究了方程 !"!#’""%!#"; ’"(#7#: 的
可解性#!%!#"为 @AB4/ 函数"#并给出了所有的正整数解#即
方程 !"!#""%!#"有且仅有 & 个正整数解#即 #"(#&#%#(%&方
程 !"!#7""%!#"有且仅有 : 个正整数解 #"(;%;(%&方程 !"!#:"

"%!#"有且仅有 : 个正整数解%
本文主要目的是利用解析方法研究 !"!#"的 ’ 次方幂的

分布性质#给出了
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的渐近公式#推广了文献’7)的结论% 具体过程如下%
定理 对任意的实数 $+: 及给定的实数 ’#) !’?C#)+

C"#有渐近公式
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其中#
%
,表示对所有素数 %求积#! 表示任意的正数#$!("表

示 >D4-.00 E4F.G函数%
推理 ! 对任意的实数 $+:及给定的实数 ’#?C#有渐近

公式

#!$
&!!"!#""

(
’$ "

!’$$ (9’$
’$$ %

!’$9("!7 $
’$9(
’$

%
, (! (

%
(
’$ !(9%"

$ %9
& $

’$97
7’$ 9!$ %

特别地#

#!$
&!!"!#""

(
: "

<$ &
:$ %

7!7 $
&
:

%
, (! (

%
(
: !(9%"

$ %9& $
=
! 9!$ %

#!$
&!!"!#""

(
7 "

&$ :
7$ %

!7 $
:
7

%
, (! (

%
(
7 !(9%"

$ %9&!$(9!"

推理 " 对任意的实数 $+: 及给定的实数#有渐近公式
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! 引理和证明
设 ("&9D+#$!("为 >D4-.00 E4F.G函数 #’?C#)+C 为给定
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" 推理的证明

根据定理#取 <!-7 &! %
&# #即可得到推理 %(取 &!%7&7*#考

虑到 !!&"!!&:;#!!<"!!<:=-#即可证得推理 &$ 可以看出#该定
理是对文献/&1的推广$

# 结论
本文利用解析方法研究了 8;!+"的 & 次方幂的分布性

质#根据引理 % 和引理 & 证明了文中的定理 #又根据该定理
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证明了相关两个推论!给出了
!!"
"!#"$%"!#$& 及
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" %$%"!$$&
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"&!"!##"$的渐近公式!在 ##"!&$%&&!!以及 &$’()(* 且 !")$$
!)&+!!",$$!,&-. 的情况下!可以看出该定理推广了文献/)0的
结论&
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