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摘要：随着新型电力系统的加速构建，电网的谐波特性日益复杂，研究谐波数据的有效统计管理，对评估

电网电能质量好坏具有重要意义。提出一种基于最大熵原理的谐波评估指标统计方法，通过记录并保存谐波

数据的平均值、中心距等数字特征，使用最大熵原理对谐波进行概率分布拟合，达到保存并识别谐波特征的目

的，方便数据储存；利用拟合的概率分布获取谐波95%概率值和99%概率值两种谐波评估标准，保证了指标的

准确性和一致性。最后通过谐波实测数据进行算法实例分析，验证了所提方法的有效性。
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Abstract：With the accelerated construction of new power system，the harmonic characteristics of power grid

are becoming more and more complex. It is of great significance to study the effective statistical management of

harmonic data for evaluating the power quality of power grid. A statistical method of harmonic evaluation index

based on maximum entropy principle was proposed. By recording and saving the average value and center distance

of harmonic data，the maximum entropy principle was used to fit the probability distribution of harmonics，so as to

save and identify the harmonic characteristics and facilitate data storage. Two harmonic evaluation criteria of

harmonic 95% probability value and 99% probability value were obtained by using the fitted probability

distribution，which ensures the accuracy and consistency of the index. Finally，the effectiveness of the proposed

method was verified by the example analysis of harmonic measured data.

Key words：maximum entropy principle；harmonic evaluation；95% probability value；99% probability value

近年来，新能源发电系统和非线性电力电子

装置的快速发展应用，成为电网新的谐波源，直

接或间接影响到输电网的安全可靠运行[1-4]。电

网谐波污染已成为电力系统电能质量最重要的

问题之一。为了评估谐波对电网的污染程度，国

际上颁布的 IEC 61000-4-7，IEC 61000-4-30标
准，提到将 95%概率值作为电能质量的评估指

标；根据国标《电能质量公用电网谐波》（GB/T

14549—1993），规定了公用电网谐波的允许值及

其测试方式，将谐波实际测量中的 95%概率值作

为评判电网谐波电压电流是否越限的标准[5]。作

为谐波指标，95%概率值、99%概率值等数值的

求取，传统主流采取排序的方式，该方法简单易

实现，但是在实践应用当中，随着电能质量监测

系统记录的谐波原始数据成倍增加，排序寻找概

率大值的性能迅速下降[6]。文献[7]指出，基于谐
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波离散原始数据求取的概率大值，在极端情况下

可能存在对不同谐波用户评价不公、破坏数据一

致性和连续性的缺陷。

使用合适的函数精确地拟合出各频次谐波

的概率分布，可以得到对不同场景下不同频次的

谐波概率分布特征，能够从中提取涵盖传统如平

均值、最大值、95%概率值等指标，有利于对典型

场景下的谐波进行分析。文献[8]采用最佳平方

逼近法对电气化铁道牵引负载谐波进行概率分

布拟合，并考虑了该场景下谐波的随机波动性。

文献[9]采用非参数核密度估计理论求取了电气

化铁路的谐波电流模型，但是需要对最优带宽进

行估计，平衡模型的偏差和方差。文献[10]针对

电解整流系统背景谐波，采用正态分布、对数正

态分布和Weibull分布进行概率分布拟合，但是

对拟合的负荷数据类型具有较大局限性。文献[11]
以指数分布表示三相不平衡因子幅值的概率密

度函数，建立了一种关于三相桥式全控整流电路

的概率模型，采用Monte Carlo方法对比验证。

最大熵原理是在满足已知信息约束的情况

下，以随机量的信息熵为最大值作为目标，对未

知信息不做任何主观假设而得到的最客观的概

率分布[12-14]。文章提出基于最大熵原理的谐波评

估指标拟合方法，对实测的谐波电压、电流数据，

计算并记录数据的平均值和 1~4阶中心矩，以熵

函数为目标函数、以数据的平均值和中心矩为约

束条件，求解数据的概率密度函数，最终从函数

曲线中获取谐波 95%概率值、99%概率值等指标

作为评判电网谐波是否越限的标准。该方法得

到的指标具有准确性、一致性，且能够解决传统

算法耗费时间长、数据所需存储量大的问题。最

后，以某电气化铁路风电和光电多个电压等级下

的各频次电压、电流的实测数据为例，验证了所提

方法的有效性。

1 传统基于 95%概率值谐波评估的

缺陷

针对谐波污染水平的评估，GB/T 14549—
1993规定 95%概率值的取法为：将实测值按由大

到小次序排列，舍弃前面 5%大值，取剩余实测值

中的最大值。这种方法在实际应用中存在数据

处理困难[15-16]和指标一致性不足[7]的缺陷。

1.1 数据处理困难

传统排序求取谐波评估指标 95%概率值算

法[16]需要将海量数据采集到报表中，涉及到的数

据计算量和存储量随着时间和监测点的增加而

迅速增加；同时，对多个监测点总列数为 n的数据

同时进行计算的空间复杂度为Ο（n2），会导致巨

大的内存资源消耗[17]。针对这些问题，有文献提

出减少对原始数据后 95%部分的存储和优化统

计算法，虽然从实现手段上节省了空间和时间，

但是没有从根本原理上解决问题，监测系统仍然

需要进行大量的数据处理。因此，研究一种统计

谐波评估指标的新算法是十分迫切的。

1.2 指标一致性不足

当运行工况微小变动或谐波波动幅度不同

时，采用传统排序方法可能会导致指标一致性不

足。以采用传统方法计算的 95%概率值为例，图

1a、图 1b分别为在运行工况微小变动前、后，某

110 kV风电线路1的一周内谐波数据。

图1 某110 kV风电线路1谐波95%概率值

Fig.1 95% probability value of harmonic wave
of a 110 kV wind power line 1

从图 1中看出，线路的运行工况只发生了微

小变动，谐波污染情况基本一致，但是变动前、后

的 95%概率值分别为 1.029 A和 1.572 A，指标对

谐波污染水平的描述相差了近 50%，造成了评估

的不公平。

选取谐波波动幅度不同的两条线路，图2为某

110 kV风电线路1和线路2的一周内谐波数据，该

图为采用传统方法计算的95%概率值情况比较。
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图2 某110 kV风电线路1和线路2谐波95%概率值

Fig.2 95% probability value of harmonic wave of
a 110 kV wind power line 1 and line 2

从图 2中看出，线路 2的谐波波动幅度较小，

整体谐波污染水平较低；线路1的谐波波动幅度较

大，且前5%明显过高的谐波含量容易对电网造成

危害，线路1的谐波污染应大于线路2。但是根据传

统排序方法求取的 95%概率值，线路 1为 1.029 A
小于线路2的1.181 A，造成了评价的不公平。

2 基于最大熵原理的谐波评估指标

求取

2.1 最大熵原理

1957年，Jaynes E T提出了最大熵原理：为了

不让主观因素影响拟合结果，在已知条件（信息）

的约束条件下，让随机量的信息熵达到最大值，

认为这样得到的概率分布是最符合实际情况的。

从最大熵原理被提出以来，国内外学者已经使用

这一原理不断在电力、生物、力学、水力等行业取

得成果[18-21]。
最大熵原理一般在数学上表述为

max [ H ( x ) ] = -∫
Ω

f ( x ) lnf ( x )dx （1）

s.t.
ì

í

î

ïï
ïï

∫
Ω

f ( x )dx = 1

∫
Ω

ui ( x ) f ( x )dx = φi i = 1,2,…,m （2）

式中：H（x）为随机变量x的熵；f（x）为随机变量的概

率密度函数；ui为权函数；φi为常数；Ω为积分区间。

2.2 基于最大熵原理的谐波概率密度函数的求取

对于谐波实际测量数据，在不同场景下，或

是不同频次的谐波电压、电流，会呈现不同特征

的概率分布，因此，直接使用正态分布、t-分布等

确定类型的概率密度函数去对不同类型的谐波

进行拟合是不合理的，适用范围难以确定。引入

最大熵原理后，不需要预先确定谐波可能的概率

分布，最大程度地避免了主观想法对结果的影响。

变量的权函数 ui（x）和谐波数据的各阶中心

矩φi如下式所示：

ì
í
î

ui ( x ) = xi
φi = E { [ X - E (X ) ]i} i = 1,2,…,m （3）

式中：X为实际测量的谐波数据。

根据式（3）选择 ui（x）和φi作为最大熵模型的约束

条件，代入式（2）。

使用拉格朗日算法求出符合上述最大熵模

型条件下的概率函数，令

L ( x ) = -∫
Ω

f ( x ) lnf ( x )dx + (λ0 + 1 ) [ ∫
Ω

f ( x )dx - 1] +

∑
i = 1

m

λi [ ∫
Ω

ui ( x ) f ( x )dx - φi ] (4 )
式中：L（x）为构造的拉格朗日函数；λ0，λi为拉格

朗日系数。

将式（4）对 f（x）求偏导数，求得符合最大熵分

布下的概率密度函数：

f ( x ) = exp [ λ0 +∑
i = 1

m

λiui ( x ) ] （5）
求解式（5）需要求出拉格朗日系数λ0，λi，将式（2）
代入式（5），求得：

exp( -λ0) = ∫
Ω

exp [∑
i = 1

m

λiui ( x ) ] dx （6）
化简得：

λ0 = -ln { ∫
Ω

exp [∑
i = 1

m

λiui ( x ) ] dx } （7）
对式（6）求偏导数∂λ0/∂λi，得到：

∂λ0
∂λi =-∫Ω ui ( x ) { exp [ λ0 +∑i= 1m λiui ( x ) ] } dx=-φi （8）
对式（7）求偏导数∂λ0/∂λi，得到：

∂λ0
∂λi = -

∫
Ω

ui ( x ) { exp [∑
i = 1

m

λiui ( x ) ] } dx

∫
Ω

exp [∑
i = 1

m

λiui ( x ) ] dx
（9）

联立式（8）、式（9）得：

φi =
∫
Ω

ui ( x ) { exp [∑
i = 1

m

λiui ( x ) ] } dx

∫
Ω

exp [∑
i = 1

m

λiui ( x ) ] dx
i = 1,2, ⋅ ⋅ ⋅,m

（10）
取谐波数据的中心距 1~4阶，即当 i=1，2，3，4

时，可以列写关于 λi的四阶非线性方程组，利用
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数值分析解法求解，获取 λi的估计值，代入式

（5），求得谐波的概率密度函数。

2.3 谐波评估指标拟合

基于2.1节、2.2节的求解方法，利用谐波原始

数据拟合得到谐波概率密度函数，同时统计原始

数据的最大、最小值，作为积分区间的上、下限，对

函数求积分，获得谐波概率分布函数。在拟合的

谐波概率分布函数的基础上，根据实际需要，选取

曲线上的90%概率值、95%概率值、99%概率值和

最大值等统计数据共同组成谐波评估指标。

3 实例分析

文章选取了 3个典型场景来验证上述策略的

有效性，分别为电气化铁路、光伏发电和风力发

电，包含各场景不同电压等级下的三相谐波电

压、电流在一周内的实测数据，数据依据 GB/T
19862—2005测量标准采集，具备对应场景电气

特征，专门用于对谐波概率分布特征进行分析，

具有典型代表性。应用前述的基于最大熵原理

的求取谐波评估指标方法，其中选取数据特征

时，取谐波原始数据的 1~4阶中心距，兼顾算法的

速度及精度。选取谐波评估指标时，以常用的

95%概率值、99%概率值为例，验证拟合效果。

3.1 谐波概率密度函数的拟合效果

首先验证基于最大熵原理的谐波概率密度函

数拟合效果，分别选取 220 kV电气化铁路电压、

35 kV光伏电压和 110 kV风电电流数据进行函数

拟合。图3~图5为各组数据2~50次谐波中污染程

度最严重的4个频次谐波概率密度拟合效果。

图3 220 kV电气化铁路5次、7次、11次、

13次电压概率密度拟合效果

Fig.3 Fitting effect of the probability density of the 5th，7th，
11th and 13th voltage of 220 kV electrified railway

图4 35 kV光伏3次、5次、7次、11次电压概率密度拟合效果

Fig.4 Fitting effect of probability density of the 3th，5th，
7th and 11th voltage of 35 kV photovoltaic

图5 110 kV风电5次、7次、11次、13次电流概率密度拟合效果

Fig.5 Fitting effect of probability density of the 5th，7th，
11th and 13th current of 110 kV wind power

如图 3～图 5所示，基于最大熵原理的概率

密度拟合曲线与实际概率密度直方图基本吻合，

最大熵原理避免了对谐波概率分布特征作提前

假设，对不同特征的概率分布都能有效拟合，保

证了谐波数据信息的完整。为进一步评估拟合

效果，选取平均值均方根误差 ARMS来表征曲线

拟合精度，定义

ARMS =
∑
i = 1

n (Xi - Yi)2
n

× 100% （11）
式中：Xi为真实值，取经验直方图中的数值代替；

Yi为最大熵拟合函数值；n为采样点数。

ARMS拟合结果由表 1给出。其中，ARMS1，
ARMS2，ARMS3分别为电气化铁路、光伏、风电数

据的统计结果。

由表 1得出，最大熵原理拟合谐波概率密度

曲线的平均值均方根误差ARMS均小于 2%，满足

工程实际使用要求，证明了拟合方法的有效性。
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在实际应用中，只需要使用到原始数据的少量数

据特征，就能将原本的离散谐波数据用连续的函

数表示，直观地展现谐波污染情况。

3.2 谐波评估指标的拟合效果

基于拟合的谐波概率密度函数，进一步拟合

得到谐波概率分布函数，选用合适的谐波评估指

标对谐波污染水平进行评估。以常用的95%概率

值、99%概率值为例，选用 110 kV 风电 2～10次
谐波电流数据，拟合这两种概率大值，与传统获

取概率大值的算法相比，验证本文算法拟合谐波

评估指标的准确性与一致性。

表 2为 110 kV风电 2～10次谐波电流评估指

标拟合效果。其中，传统值和拟合值分别为采用

传统排序方法和文章拟合方法求得的谐波评估

指标值。

表2 110 kV风电2～10次谐波电流评估指标拟合效果

Tab.2 Fitting effect of 2th～10th harmonic current
evaluation index for 110 kV wind power

95%
概率值

99%
概率值

谐波
次数

2
3
4
5
6
7
8
9
10
2
3
4
5
6
7
8
9
10

谐波评估指标/A
传统值

0.703 1
0.596 9
0.230 7
2.889 4
0.179 4
2.658 7
0.142 8
0.179 4
0.161 1
0.772 7
0.758 1
0.256 3
3.193 4
0.212 4
3.076 2
0.172 1
0.212 4
0.172 1

拟合值

0.721 9
0.623 5
0.228 3
2.910 0
0.168 5
2.677 7
0.145 2
0.177 2
0.168 2
0.772 9
0.743 5
0.246 3
3.175 0
0.189 5
2.835 7
0.158 2
0.194 2
0.183 2

绝对
误差/A
-0.018 7
-0.026 5
0.002 4
-0.020 6
0.011 0
-0.019 0
-0.002 3
0.002 2
-0.007 1
-0.000 2
0.014 6
0.010 0
0.018 3
0.022 9
0.240 5
0.013 9
0.018 2
-0.011 1

相对
误差/%
2.666 1
4.443 9
-1.037 9
0.713 6
-6.120 0
0.714 0
1.643 9
-1.227 6
4.404 4
0.021 5
-1.926 8
-3.912 5
-0.574 2
-10.800 7
-7.818 1
-8.104 4
-8.550 7
6.455 4

从表 2中可以看出，对于 95%概率值和 99%
概率值两种评估指标，相对误差较大的数据对应

的传统值都很小，这是由于本身这些频次的谐波

电流污染情况非常小，远小于国标要求的限值，

观察这些频次评估指标的绝对误差，可以发现其

绝对值基本小于 0.025，因此拟合出来的评估指

标也是远小于国标对应限值，对实际谐波含量的

测算判断污染情况或是否越限并不会产生影响；

而对于评估指标实际值大于约 0.2的谐波次数，

拟合的评估指标相对误差基本小于 5%，绝对误

差基本小于 0.05，拟合效果优秀，依据文章方法

拟合出来的谐波评估指标能够很好地评估谐波

污染程度。

3.3 谐波评估指标的验证

针对 1.2节提出的传统排序算法求取谐波评

估指标的一致性不足的问题，使用文章算法重新

对该 110 kV风电线路 1与线路 2的一周内谐波数

据进行谐波评估指标拟合。

以 95%概率值为例，线路 1在运行工况发生

微小变动前、后，计算的95%概率值分别为1.244 5
A和1.257 4 A，谐波评估指标基本不变，证明文章

算法保证了谐波评估指标的一致性。线路 1与线

路 2对比，线路 2的 95%概率值为 0.983 8 A，小于

线路 1，证明线路 2的谐波污染程度小于线路 1，
符合实际谐波数据的情况，保证了评价指标的

公平。

综上所述，文章算法能够精确拟合谐波数据

的概率分布曲线和谐波评估指标，指标能够正确

表征谐波污染情况。在实际应用中，通过谐波概

率分布函数拟合的各类评估指标，有助于在新型

电力系统下，准确判断日渐复杂的谐波特性及其

污染情况。

4 结论

文章基于最大熵原理，提出了一种有效获取

谐波评估指标的方法。通过统计谐波原始数据

少量数据特征，使用最大熵原理拟合谐波的概率

分布，获取 95%概率值、99%概率值等谐波评估

指标。以电气化铁路、光伏和风电 3种典型场景

谐波电压、电流为例进行实例计算，证明了方法

具有如下优点：

1）原始数据样本库的建立只需要统计谐波

数据的平均值、中心距、最小值和最大值等少量

数据特征，就能拟合出基本涵盖全部谐波数据信

息的概率分布函数，与传统基于排序法的谐波统

计方法相比，统计过的原始谐波数据不再需要存

表1 3种场景下统计数据的ARMS

Tab.1 ARMS of statistical data in three scenarios
ARMS1/%
0.57
0.51
1.04
1.23

ARMS2/%
1.37
0.17
0.27
0.22

ARMS3/%
0.13
0.47
0.20
0.10
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储和重复计算，将大大节省数据存储空间和减少

运算时间。

2）方法拟合的谐波概率分布函数与真实情

况吻合，包含了完整的谐波信息，具有准确性；方

法拟合的 95%概率值、99%概率值等谐波评估指

标，在不同的线路工况或不同的谐波波动情况下

能保证对谐波污染水平进行公平的评价，评估指

标具有一致性。

面对新型电力系统日渐复杂的谐波特性，优

化算法的推广需要更多实际应用场景的验证及

考验。
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